I TYMNAXIOY

Mpopinpa 1.
Na Bpeite v Tiun g mapdotoong
A=+ +y -3afy+a+p-y,

1y 3 1
av dtveton Tt o =| —— ,ﬂ=(—2)2, y=—=.

2 2
Adon

1Y 1 L1 1 11
Eyoope 6t ao=| ——| =—, f=(-2) = =, y=——=——

omote Oa givar
A=+ [ +y -3afy+a+p-y
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Ipofinpa 2

() No mpocdiopicete 10 HKPOTEPO dLvaTd BeTiKd aKEPOLO TOV omoiov ToL yneia £xovv
ywopevo tov aptpo 63000.

(B) No mpocdiopicete T0 KPATEPO SLVATO EXTAYNPLO AKEPOLO TOL OTOTIOL T YNeia £XOVV
ywopevo tov aptuo 63000.

(y) Mmopovue va Bpodue 10 PEYOADTEPO dVVATO GKEPOLO TOV OTOiov T Ynoeio £xovv
ywopuevo tov apBud 63000;

Avon

(o) T va dmoT®coLHE Ol YNeio. TPEMEL VO YPNGLLOTO|COVUE OVOAVOVUE TOV
axépato 63000 og yvopevo mpdtmv mopayodvimy. Exovus: 63000=2°-3*.5.7 | omdte
TPEMEL VO, YPNGLULOTON|COVUE KATAAANAQ OAOVG TOVG aképaovs: 2, 2, 2, 3, 3, 5, 5,5,7,
Y®pPig va amokAeietor To yneio 1, apov dev emnpedlet To YvOUEVO TV YyMeiwv.

[Ipopavag o axépatog 222335557 €xer ywouevo ynoiov 630000. Emewdn {ntape to
LKpOTEPO dLVATO OKEPOLO pE TNV WOTNTA oVTH, Ba Tpémel va Bpovpe TpOTOVG HelwoNG
00 aplBpov TV yneiov mov Ba ypnoipomomocovpe. Avtd upmopst va yiver, ov
YPNOCULOTOUCOVLUE YNOIoL TOV TPOEPYOVTOL OO YIVOLEVA TOV TOPATAVED aplOudV Kot
E0IKOTEPO A0 YIVOUEVO TOV TEVTE TPAOTOV GTY| GEPE aKépotmv. Avtd givar to 8=2-2-2
Kot 10 9=3-3 mov eivar Kou 0 €AdyoTOg duvoTOg aplBpog téTowwv yneiov. AAAN
duvatodtto eivar va mdpovpe tpia ymoeia 2, 4=2-2, 9=3-3 1 2,6=2-3, 6=2-3.



"Etot Aappavoope tov mevioynelo aképoto A = 555789 m¢ tov pikpdtepo duvaTtod aKEPOLO
TOV omoiov Ta ymeia Exovv yvopevo 63000.

(B) Zxentdpevol opoimg pe o epdTNU (a1), YIoL TNV EVPECT EEAYNPLOV OKEPOLOV EYOVUE TIC
dvvatotteg TV aképaiwv 2455599 1N 2555669. Ouwg vmdpyer xor n dvuvatdOTNTO
ypnowonmoinong tov yneiov 1 otv apyn tov aképawov 555789, omdte mpokvRTEL O
axépatog 1555789 mov eivar pukpdtepog amd Toug V0 TPOTNYOVUEVOLG,.

(Y) Av vroBéoovpe 0Tt BprKape 0 PHEYAADTEPO dUVATO OKEPOLO A TOL OmOiov T Ynoeia
Exovv yvopevo tov apBpd 63000, TOTE S1OMICTOVOLUE OTL VITAPYEL AKEPALOG LEYUADTEPOC
and Tov A mov wavomotel v 101 11t Ta. Avtdg mpokvmTel amd Tov A pe TomoBEnon
070 TEAOG TOL €VOC emmA&ov ymoeiov icov pe 1o 1. Avtd givan dromo, amd v vedbeon Yo
oV aKképato A.

Mpopinpa 3
210 dumAavo oynuoa divetar o KOkAog dtapétpov AB =2R

Kol 1M yovio FOA =90". Ot evbeieg AA xkau BI' téuvovrot 6to
onueio Z, evad ot evbeiec Al ko BA tépvovton oto onpeio E.

(o) Bpeite méoec poipeg etvan o1 yovieg TAA kot TBA.
(B) No amoodeilete 6t1: EZ =2R .
2nucioon: Na kavete 6o pOALO TV ATOVTHOEWY GOGS TO O1KO

0as ayNua.

Avon
(o) Oryorvieg TAA kot TBA givat EYYEYPOUUEVEG OTOV KUKAO KEVTPOL O Kot aktivog R Kot
Baivovv ot0 T6E0 TA o1o onoio Baivet kot m emikevrpn yovia TOA =90 Apa glvar

roA 90’

FAA =TBA=—+— 45°.
2 2

E

ZyMpa 2



(B) Enecdyy ATB=90" xar I’ AA=45", 10 tpiyovo AI'Z eivor opBoydvio 1600KeAES L
Al =TZ. Eneion AE=180"—AI'B=90" ko1 TBE=IBA=45", 10 tpiyovo BI'E eivan
opBoydvio woookerég ue BI'=TE.

"Etot ta opboymvia tpiyova ABI kot 'EZ €xovv tig 600 kdbeTec mAgvpég Tov 1oeC pio Tpog
pio, dniadn pio kédBetn mievpd ion Al =I'Z xouw BI'=TE. Emopévac ta tpiyova eivor
ioa, ondte Oa Exovv kor EZ = AB=2R.

Hpopinpa 4

"Eyxovpe mévte xkapteg A, B, I', A, E mov mdve og kabepio and avtég eivar ypappévog vag
BeTiKdc axépatog. Me anTéc TIc KApTES oYMUaTiCovTol GUVOAKE SEKA S1UPOPETIKES TPLAOEC.
[No koBepion omd avtéc TIG TPLASES, KATOYPAPOVUE TO GOPOIGUA TOV TPIOV KOPTOV.
Awmotdvoovpe 0Tt TPoKHTTOVY dV0 HOVO dropopeTikd abpoicuata, to 15 kot to 13. Na
TPOCIOPIGETE TOVG HLVATOVG APOLOVS TWV TEVTE KAPTAOV.

Avon
Ene1on ta dvvatd abpoicpata tov tpladwyv givol povo 6vo, 1o 15 kot to 13 cvumepaivovpe
OTL 0V pumopoHV va, LILAPYOLVV TPELG KAPTEG LE OLOPOPETIKOVG aptOLLOVG.
[Ipdypott, av vanpyov TPES KAPTES HE SAPOPETIKOVS HeTAlD Toug aptduods , £6t® X, y,z
Kot ot GAAeg 000 kdapteg elyav touvg apBpods a kot £, 10te O elyape cvvolkd Tpio
dwpopeTikd abpoiocpato ™G popeng a+pB+x, a+pf+y, a+ f+z, 10 omoio &ival
avtifeto oV VOdEDT).
Eniong ovumepaivoope 01t dev eivar duvatdv OAeg o1 KAPTES Vo xovv Tov 1010 apBuod, yloti
161€ B elyape Eva povo duvatd ABpoIGua TPLAd®YV.
Emopévoc méve otic Kapteg vapyovy 600 dapopetikoi Oetikol aképatot, £0Tm x, y , U
x>y. Toéte 1a dvvard abpoicpota TpLad®V, doteTaypévo amd 10 UEYOADTEPO TTPOS TO
HKpOTEPO, ElVOL:

X+X+x=3x>x+x+y=2x+y>x+y+y=x+2y>y+y+y=3y.
Enedn ta dvvatd abpoicpata ivar povo dvo, mapatnpovpe 0t o aptBuog y mpémet vo
vrdpyel pio povo eopd, yoti:

e Av 1o y vrdpyel og T€6ceplg KAPTES, TOTE TO X B0 VIAPYEL LOVO o€ pio KAPTO Kot
To. dvvatd amoteAécpato Tpladmy Ba eivan x+2y =15, 3y =13, mov dev divel
OKEPOLEG TILES YL TOL X, ) .

e Av 10 y vmhpyel o€ TpEC KAPTEC, TOTE TO X Oa vEhpyel o€ 6VO KAPTEC Ko TOL
dvvatd amoteAéopata Tpuadwv Bo eivor 2x+ y>x+2y >3y, dniadn Tpia
SLPOPETIKAL.

e Av 10 y vmbpyel og 600 KapTEG, TOTE TO X O VIWAPYEL GE TPEIS KAPTES KO TOL
duvatd omoteAéopoto TpLddwv Bo glvar 3x>2x+y>x+2y, oniadnq Tpila

JLPOPETIKAL.

Enopévog, ta dvvatd abpoicpata etvor ta :
X+x+x=3x, x+x+y=2x+y, pe 3x>x+2y,
OTOTE £YOVLE:
3x=15, 2x+y=13<x=5, y=3.

Enopévac, pia kapta éxet Tov aptBuod 3 kot ot vroromes T€6GePLg Exovv Tov apiud 5.



