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1.     , : 
6 3 4 2 2 4 4 22 1 2 2 1 0x x x x y y y y

2 2 23 2 2 21 1 0x x y y  
3 2 2 21 0 0 1 0x x y y . 

1 1 1 1x y x y  
 
2.       ,        

. 
0 2 4 0 2 4 . 

      : 1 2
-
2

x x  

  4   .    2   ,     
. 

         (     
 ) : 2   4   6   8 . 

 
 2  : 4 4 1,           

 
1   1 . 

 4  : 16 4 4 ,           
 

( 1  4 )  ( 4   1 )  ( 2   2 ). 
 6  : 36 4 9 ,          
  

( 1  9 )  ( 9   1 )  ( 3   3 ). 
 8  : 64 4 16 ,          
  

( 2   8 )  ( 8   2 )  ( 4   4 ). 
        ( , , )  : 

(1, 2,1) , (1,4,4) , (2,4,2) , (1,6,9) , (3,6,3) , (2,8,8) , (4,8,4) . 
   ,     . 
   ,      : 

2 2 1 0x x     1 2 1x x , 
2 4 4 0x x     1 2 2x x , 
2 6 9 0x x     1 2 3x x . 

 
 
3. ( )     ,    : 

                                                                   (1) 
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      .  

  (     ). 

       ,  
2

. 

 
(1)

2 2
.      , 

: 

2
  1

ˆ 30o . 

     1 1
ˆˆ 30o    ˆ 90o   

 : 
                                                      2

ˆ 60o                                           (2) 

     (  ˆ ˆ 90o )    
     ˆ .        , 
  

                                           
(1)

                                    (3) 
   (2)   (3)        

. 
 
( )        ˆ .   

         ˆ . 
     ,      

2
ˆ 15o ,  : 

                                                      2
ˆ 15o                                          (4) 

___________________________________________________________________________________________ 
www.pe03.gr   -   Θέματα πανελλήνιου μαθητικού διαγωνισμού στα μαθηματικά "Ο Θαλής"   -   www.pe03.gr 

17



 9 

        1
ˆˆ 30o ,   

 1
ˆ 15o . 

 
     
4.    0xyz         

3 2 7 4 5 670, 256, 52xy yz yz zx zx xy
z x x y y z

, 

 ,     

, ,xy yz zxu v w
z x y

 

  

                          
3 2 70 (1)
7 4 256 (2) .
5 6 52 (3)

u v
v w
w u

 

              
9 378u v w .                     

                                                 42u v w  .                              (4) 
        (4)   (2)   

                           
7 4 42 256

4 3 88. (5)
v u v

u v
 

        (1)  (5)  2, 32u v ,    (4) 
  8w .     

                           2, 32, 8xy yz zx
z x y

                       (6) 

            
                                                  2 8 32xyz .                               (7) 
        (6)  (7)  

2 2

2 2

2 2

32 2 8 32 16 4
8 2 8 32 64 8
2 2 8 32 256 16

x x x
y y y
z z z

, 

   8      : 
, , 4,8,16 4, 8, 16 4,8, 16 4, 8,16

4, 8, 16 4,8,16 4, 8,16 4,8, 16 .

x y z
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